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Na resolucdo de alguns problemas matematicos se faz necessario solucionar uma equacgédo do
tipo f(x) = b , na qual supomos x um ponto do espaco euclidiano R". Observe que
reescrevendo esta equacgéo temos: f(x) =b < f(x) —b =0 (1), assim podemos definir uma nova
funcdo h(x) = f(x) + x — b e encontrar uma solucdo para equacdo (l) € equivalente a determinar
os pontos fixos da aplicagdo h, isto é, determinar os pontos x tal que h(x) = x . Nem sempre
encontrar pontos fixos de uma dada funcdo é uma tarefa simples, por isso, existem alguns
resultados na matemética que garantem sob quais condi¢des uma determinada aplicacdo
admite pontos fixos. Um resultado bastante importante quando se fala sobre existéncia e
unicidade de pontos fixos € o teorema do ponto fixo de Banach que garante que se f: M — N
é uma contracao, isto &, d(f(x), f(y)) <c . d(x,y)com 0 <c<1le M é um espaco métrico
completo entdo f admite um Unico ponto fixo. Este resultado possui diversas consequéncias,
principalmente no que tange a existéncia e unicidade de solucbes para equacdes: lineares,
diferenciais ou integrais. E como consequéncia disto, temos o teorema de Picard que garante a
existéncia e unicidade de solucdo para um problema de valor inicial, em sintese, este resultado
garante sob quais condi¢cdes um problema de valor inicial possui solucdo Unica em um
intervalo fechado da reta [a, b]. Desta forma, devido a relevancia do tema no estudo sobre
existéncia e unicidade de solucGes para equacles, neste trabalho apresentaremos a
demonstracdo do teorema do ponto fixo de Banach e mostraremos que o teorema de Picard é
uma consequéncia direta deste resultado. Por fim, apresentaremos um problema modelado por
uma EDO que se enquadre nas hipoteses do teorema de Picard, e a garantia da existéncia e
unicidade de solucéo para este utilizando o teorema de Picard.
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